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Купа 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑟 – полупречник основе купе 

𝑠 – изводница купе 

𝐻 – висина купе 

 

𝐵 = 𝑟2𝜋   површина основе 

𝑀 = 𝑟𝜋𝑠   површина омотача 

𝑃 = 𝐵 + 𝑀  површина купе 

𝑉 =
1

3
∙ 𝐵𝐻                    запремина купе  

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑠2 = 𝐻2 + 𝑅2 

𝑃𝑜𝑝 =
2𝑟𝐻

2
= 𝑟𝐻           површина осног пресека купе 
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Угао између изводнице и равни основе ∢(𝑠, 𝑟) = 𝛼, 𝛼 ∈ {30°, 45°, 60°}. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐻 = 𝑟 

 

𝑠 = 2𝑟 

 

𝑠 = 2𝐻 

 

Ротација правоуглог троугла око катете. 
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𝑏 

𝑎 

𝑐 𝑠 = 𝑐 
𝐻 = 𝑏 

𝑟 = 𝑎 
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Пример 1. 

Израчунај површину и запремину 

праве кружне купе ако је полупречнок 

основе 5 𝑐𝑚 а висина 12 𝑐𝑚. 

Решење:  

𝑟 = 5 𝑐𝑚 

𝐻 = 12 𝑐𝑚 

𝐵 = 𝑟2𝜋 

𝐵 = 52𝜋 

𝐵 = 25𝜋 𝑐𝑚2 

𝑉 =
1

3
∙ 𝐵𝐻 

𝑉 =
1

3
∙ 25𝜋 ∙ 12 

𝑉 = 100𝜋 𝑐𝑚3 

𝑠2 = 𝑟2 + 𝐻2 

𝑠2 = 52 + 122 

𝑠2 = 25 + 144 

𝑠2 = 169 

𝑠 = 13 𝑐𝑚 

𝑀 = 𝑟𝜋𝑠 

𝑀 = 5 ∙ 𝜋 ∙ 13 

𝑀 = 65𝜋 

𝑃 = 𝐵 + 𝑀 

𝑃 = 25𝜋 + 65𝜋 

𝑃 = 90𝜋 𝑐𝑚2 

 

 

 

Пример 2. 

Израчунај површину купе чија је 

запремин 3𝜋 𝑐𝑚3 а површина основе 

3𝜋 𝑐𝑚2. 

Решење: 

𝑉 = 3𝜋 𝑐𝑚3 

𝐵 = 3𝜋 𝑐𝑚2 

𝑉 =
1

3
∙ 𝐵𝐻 

3𝜋 =
1

3
∙ 3𝜋 ∙ 𝐻 

3𝜋 = 𝐻𝜋         /: 𝜋 

𝐻 = 3 𝑐𝑚 

𝐵 = 𝑟2𝜋 

3𝜋 = 𝑟2𝜋       /: 𝜋 

𝑟2 = 3 

𝑟 = √3 𝑐𝑚 

𝑠2 = 𝑟2 + 𝐻2 

𝑠2 = (√3)
2

+ 32 

𝑠2 = 3 + 9 

𝑠2 = 12 

𝑠 = √12 

𝑠 = √4 ∙ 3 

𝑠 = 2√3 𝑐𝑚 

𝑀 = 𝑟𝜋𝑠 

𝑀 = √3 ∙ 𝜋 ∙ 2√3 

𝑀 = 6𝜋 𝑐𝑚2 

𝑃 = 𝐵 + 𝑀 

𝑃 = 3𝜋 + 6𝜋 

𝑃 = 9𝜋 𝑐𝑚2 
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Пример 3. 

Обим основе праве кружне купе је 

6𝜋 𝑐𝑚 а висина 4 𝑐𝑚. Израчунај 

површину и запремину те купе. 

Решење: 

𝑂 = 6𝜋 𝑐𝑚 

𝐻 = 4 𝑐𝑚 

𝑂 = 2𝑟𝜋 

6𝜋 = 2𝑟𝜋            /: 2𝜋 

𝑟 = 3 𝑐𝑚 

𝑠2 = 𝑟2 + 𝐻2 

𝑠2 = 32 + 42 

𝑠2 = 9 + 16 

𝑠2 = 25 

𝑠 = 5 𝑐𝑚 

𝐵 = 𝑟2𝜋 

𝐵 = 32𝜋 

𝐵 = 9𝜋 𝑐𝑚2 

𝑀 = 𝑟𝜋𝑠 

𝑀 = 3 ∙ 𝜋 ∙ 5 

𝑀 = 15𝜋 𝑐𝑚2 

𝑃 = 𝐵 + 𝑀 

𝑃 = 9𝜋 + 15𝜋 

𝑃 = 24𝜋 𝑐𝑚2 

𝑉 =
1

3
∙ 𝐵𝐻 

𝑉 =
1

3
∙ 9𝜋 ∙ 4 

𝑉 = 12𝜋 𝑐𝑚3 

 

 

 

 

 

 

Пример 4. 

Правоугли троугао катета 9 𝑐𝑚 и 

12 𝑐𝑚 ротира око дуже катете. 

Израчунај површину и запремину 

насталог тела. 

Решење: 

 

 

 

 

 

 

 

𝑟 = 9 𝑐𝑚 

𝐻 = 12 𝑐𝑚 

𝐵 = 𝑟2𝜋 

𝐵 = 92𝜋 

𝐵 = 81𝜋 𝑐𝑚2 

𝑠2 = 𝑟2 + 𝐻2 

𝑠2 = 92 + 122 

𝑠2 = 81 + 144 

𝑠2 = 225 

𝑠 = √225 

𝑠 = 15 𝑐𝑚 

𝑀 = 𝑟𝜋𝑠 

𝑀 = 9 ∙ 𝜋 ∙ 15 

𝑀 = 135𝜋 

𝑃 = 𝐵 + 𝑀 

𝑃 = 81𝜋 + 135𝜋 

𝑃 = 216𝜋 𝑐𝑚2 

𝑉 =
1

3
∙ 𝐵𝐻 

𝑉 =
1

3
∙ 81𝜋 ∙ 12 

𝑉 = 324𝜋 𝑐𝑚2

𝑠 = 𝑐 
𝐻 = 𝑏 

𝑟 = 𝑎 
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Пример 5. 

Површина основе праве кружне купе је 108𝜋 𝑐𝑚2. Израчунај површину и запремину 

купе ако изводница заклапа са равни основе угао од 30°. 

Решење:  

𝐵 = 108𝜋 𝑐𝑚2 

𝛼 = ∢(𝑠, 𝑟) = 30° 

𝐵 = 𝑟2𝜋 

108𝜋 = 𝑟2𝜋 

𝑟2 = 108 

𝑟 = √108 

𝑟 = √36 ∙ 3 

𝑟 = 6√3 𝑐𝑚 

𝑠 = 2𝐻 

𝑠2 = 𝑟2 + 𝐻2 

(2𝐻)2 = (6√3)
2

+ 𝐻2 

4𝐻2 = 36 ∙ 3 + 𝐻2 

4𝐻2 − 𝐻2 = 108 

3𝐻2 = 108 

𝐻2 = 36 

𝐻 = 6 𝑐𝑚 

𝑠 = 2 ∙ 6 

𝑠 = 12 𝑐𝑚 

𝑀 = 𝑟𝜋𝑠 

𝑀 = 6√3 ∙ 𝜋 ∙ 12 

𝑀 = 72√3𝜋 𝑐𝑚2 

𝑃 = 𝐵 + 𝑀 

𝑃 = 108𝜋 + 72√3𝜋 

𝑃 = 36𝜋 ∙ (3 + 2√3) 𝑐𝑚2 

𝑉 =
1

3
∙ 𝐵𝐻 

𝑉 =
1

3
∙ 108𝜋 ∙ 6 

𝑉 = 216𝜋 𝑐𝑚3 
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